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APELLIDOS:
NOMBRE:

PROBLEMA.
Sea `2 el espacio vectorial formado por las sucesiones reales de cuadrado sumable.
Consideremos en `2 las normas

‖(ξn)‖∞ = sup{|ξn| : n ≥ 1};

‖(ξn)‖2 =

( ∞∑
n=1

ξ2
n

)1/2

.

(1) Probar que la identidad i : (`2, ‖ · ‖2) → (`2, ‖ · ‖∞) es continua.
(2) Estudiar la convergencia de las sucesiones {xn} e {yn} en (`2, ‖·‖∞) y (`2, ‖·‖2)
donde

xn = (
1√
n

, ...,
1√
n^n

, 0, 0...);

yn = (1, 1/2, 1/3, ..., 1/n^n , 0, 0, ...).

(3) ¿Son ambas normas equivalentes? ¿Es (`2, ‖ · ‖∞) un espacio de Banach?


