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PROBLEMA.
Sea X el espacio vectorial de las funciones reales continuas en el intervalo [0,1].
Consideremos en X las normas

‖f‖1 =
∫ 1

0

|f(t)|dt; y ‖f‖∞ = max{|f(t)| : t ∈ [0, 1]}.

(1) Probar que i : (X, ‖ · ‖∞) → (X, ‖ · ‖1) es continua.
(2) Estudiar la convergencia de las sucesiones {fn} y {gn} en (X, ‖·‖∞) y (X, ‖ ·‖1)
donde fn(t) = tn y gn(t) = nt si t ∈ [0, 1/n]; gn(t) = −nt + 2 si t ∈ (1/n, 2/n) y
gn(t) = 0 si t ≥ 2/n.


